"Hemoeyhe je kyo paznosxcumu na 08a Kyoa, Hu bukeaopam Ha 08a buxeaopama.
U yonwme nuxaxas cmenen eehu 00 keaopama, Ha 086a cmeneHa, ¢ UCMUM
MaKeum usnodxicuoyem. Ja cam 3a mo omxpuo u38aHpeodan 00Kas,

HO 3a reca Cy MapcuHe oee Krwluee saucma maje ”

Iljep ©epma

4. UICTOPUICKHU OCBPT

JlnodaHTOBE jeMHAYMHE MPEJICTaBIbajy CTapy W 3HAYAJHY TEMYy KOjOM Cy C€ MaTeMa-
THYapu OaBWIM Kpo3 OoraTy MCTOPHjy MaTeMaTHYKHX TeopHja M mpobiema. VcTtoBpemeHo,
npobnaemu J[nodaHTOBHX jeqHAUMHA Cy W jefjaH o] mpoOiieMa KojuMa ce MaTreMaThdapu U
BpPEMEHCKHU ayro 6aBe. MarujaiieBuueBa TeopemMa 1 penaBambe PepmMaoBor mpobiema ranu
Cy OArOoBOpe Ha JBa 3HauyajHa mpobiieMa Be3aHa 3a JluodaHToBe jenHAYMHE, alld TUME HUjE
3aTBOPEH CIHMCAaK MaTeMaTWYKHX HEMO3HAHWIIA BE3aHMX 3a OBY MHTEpECaHTHy Temy. OTynaa
HCTOPUJCKU OCBPT Ha J[nodaHTOBE jeqHAYMHE UMa CBO] METOJIMYKHA M MCTOPU]CKH 3HAYA], jep
je ucropujat J{nopaHTOBHUX jeAHAYNHA Y MAaTEMaTHYKO] HAYIM jelaH O] HajHHTEPECAaHTHUJUX
UCTOPUjCKUX ITyTE€Ba, TOMITO je pa3Boj TeopHjcke Muciaum o [lnodaHTOBUM jenHaunHaMma,
Hajy>e MMOBE3aH ca €BOJIYIMjOM MaTEeMaTHKE U pa3BojeM MaTeMaTH4Ke CUMOOJIMKE, MaTeMa-

THUYKHUX Teopnja U MAaTCMaTU4YKHUX MCTOJA YOIILITC.

4.1. XEJIMOCOBO CTAJO®”

Iapoxupajyhu Hacio ApxumenoBor® crmca Mepema kpyea u nocturayha y memy,
Amnononnje’’ je o6jaBro neino ¢ HacaoBoM Cpedcmeo 3a yopsasare nopohaja. Apxumen My
HHje 0CTA0 y’aH HEro je Y jeHOM 3a1aTKy Koju je ymyTro Epartocteny® u xoju je Hammcao
CaBpUICHUM ETICKUM je3uKOoM, armoctpodupao Gam Amononuja. [IpobieM koju je moctaBuo
Apxumen Be3aH je 3a Opoj OMKOBa M KpaBa Ha uMcHamy Ha ocTpBy CHULMIMja U 3aKCTa je 3a

OHJIalTHkhe 100a OMO TOTOBO HEPEIIUB, jep ymyhyje Ha orpoMHe OpojeBe. ApXUMe/T THIIIe:

Konuxo Cynye uma bukoea, uspauynaj 3a mene cmpanye.
Pasmucauewu, npebpoj ux, ako mu myopocm Huje cmpaua.
Hexaoda ux je na nnoonum nomuma ocmpea Tpunakpujcxe Cuyunuje

y uemupu cmaoa MHO20 nAcio.
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Xemmoc (Hellios) — rpuku bor CyHra;

Apxumen (287-212. r. mpe H.€.) — CTApOTPIKH MaTeMaTH4ap - jeaH O] Haj3HaYajHUjuX
CBETCKUX MaTeMaTH4yapa CBHX BpeMeHa

Anosonuj [Teprcku (262-190. r. npe H.€)- CTAPOrPUKK MaTeMaTU4ap MO3HAT MO YCTPOjCTBY
TEOopHje KPUBHX JAPYTOT pena

Eparocten Kupencku ( oko 276-194. r. npe H.€) — mo3HaT kao ayTop EpatocTeHoBor cura —
jeaHor o1 Haje(hMKAaCHHjHMX aJropruTaMa 3a CEJICKIIH]y MPOCTUX OpojeBa
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4. Hcropujcku ocBpT — 4.1. XemmocoBo cTamo

Ilo 6oju cmaoa ce paznuxosaute: 6IUCMANO je JeOHO MaeUHO-0en10M O0joM,
pyeo je boje mamnoe mopckoe manaca 6uno,

Tpehe je pube, a nocredrwe waperno ouno.

U y ceaxom cmady buno je mysxicjaka o2pomHe cHaze MHOWMEBO,

Ila unax, uyeajyhu cpazmepHocm 08axey: 3aMuciu Cmpauye,

bpoj buxosa benux 6uo je mauno jeonax

Tonosunu mamnux ouxkosa u yenom cmady u mpehunu ouxosa pubux;
Yemepmuna mamuux buxosa oOuna je jeoHaka

Hlapenum y3 dooasarve yenoe cmaoa u nemutre 6ukosa puhux;,

Fbpoj buxosa wapene onaxe npema mome pazmompu:

Jleo wecmu u ceomu 00 cmaoa cpebpHKacmux ouxosa

Taxohe ca ceum puhum mu ruxos 6poj usjeoravu.

Y mum ucmum cmaouma kpasa je 6uno oeonuxo: 6poj kpasa ca 6enom OnaKom
Je 6uo jeonax uemepmom u mpehem oeny mammoz cmaoa ako ux cabepeut 3ajeoHo,
YemspmuHna mamHux Kpaea ce onem pasHaid ca

Hlapenum cmaoom, axo nemu 0eo 000au.

U my 6uxose y 3ajeOHuuKo cmaoo ypavyHaul.

One ca wapenom oraxom jeonake cy oune

Ilemom deny puhee cmaoda y3 dodamak uiecmoe oend.

Puhux xpasa je 6uno 0se mpehune benoe cmaoa ca yzemum ceomum 0eaom.
Konuxo Cynye uma buxosa, cmpanue, ako mayHo Kaxceul,

Ilocebno oopeouswiu bpoj nanpeonux bukosa,

Taxohe, nocebno 6poj kpasa, KOIUKO Ux je 00 ceake boje dbuio,

Haxo me nuxo nesnanuyom Hazeamu nefie,

Ila unax, y myopaye nehew yopojen bumu.

Ila 006po, yamu y 063up kakea cy jow ceojcmea bpoja buxosa Cynya.

Axo buxose cpebpHe onaxe ca MaMHUM HOMeuaul

Tako 0a mecHo cmamy y WUpuHy u'y OYHCUHY

Paenomepno, maoa he na npocmpanum nosouma CUYUIUJAHCKUM

YV 6uoy 36ujenoe keaopama eenuxy nopuUHy 3ay3emu.

Axo puhe u wapene y jeOHo nomewaut cmaoo,

Kao cmenenuye he nocmamu, noueswiu pauynarbe 00 jeounuye,

Taxo oa mpoyeaomny gueypy obpaszyjy;

bojy opyaux buxosa nema nompebe dooasamu.

Axo mu mo Hahew cmpanye, pazmMuciusuiU

U axo ycnew mauno oa oopeduws céaxoz cmaoa 6poj,

Onoa oona3zu, noouuuswu ce nobedom u cmampahe ce

Jla cu y moj myopocmu cee 00 kpaja npesazuiuao.”

% Opaj rpuku emurpam je 1773. rogune otkpuo I. E. Jlecunr



4. Hcropujcku ocBpT — 4.1. XemmocoBo cTamo

OBO je BEpoOBaTHO HAajCTapUjH, 3aMUCaHU, TUOPAHTCKH TPOOJIEM y MaTeMaTHYKO]
HayI|, TO3HAT Kao mpobsieM XeJIMOCOBOT CTaja KpaBa U OMKOBA.

Axoceca X, Y, Z, T penom o3Hauu O6poj Oenux, IPHUAX, MPKUX U MIAPEHUX OMKOBA, a
cax,y,z, t peroMm Opoj 6enmx, IpHUX, MPKUX M IIAPEHUX KpaBa, OHJA CE€ HAa OCHOBY yCJIIOBA
3a7iaTka MOTy Hamucartu cienehe nuneapre /lnodanrose jerHaunHeE:

X:l+lY+Z; Y:l+lT+Z; T:l+lX+Z
2 3 4 5 6 7

x:[l +%)(Y+y); yz(l +%)(T+t); t:[%+%j(z+z); z:(%+%j(x+x)

3 4

Jatum jeqHayrHamMa oTpeOHO je T0aTH oIl JBa yCIIOBa:

X+Y=m?: T+z= 2@+D

jep je U3 TeKcTa 3ajJaTKa jJacHO Ja je 30up Oenux M HpHUX OMKOBA MOTIYH KBajaparT, a 30up
MPKHX U IIAPEHUX OMKOBA TPOYTaoHU OPOj.

Hapagsno, ipo6iieM je Beoma CII0KEH U U3pakKeH y CaBpEeMEHHUM O3HaKaMa CBOJIHM CE Ha
IenoBy jenmaunny p- — 84657 - 2471 - aq” = 1, omHocHo p°— 410286423278424-¢° =1.7°

CKOpO je CHTypHO 1a HHM caM ApXHMelI = HHje MOrao Ja pewid mpobieM KojH je
MOCTABHO, jep CE JeTHOCTABHO PaJiv O MPEBEIIMKUM OpOjeBHMA.

[locne Bumie HeycnemHuxX MOKymaja mpobiem je pemen 1880. rogune, kama je
JIOKa3aHO Jla HajMamU yKynaH Opoj roBeaa mpeactaBiba Opoj koju uma 206 545 mudapa.
Tauan 3amuc OBOT HajMamer pelieka Hal)eH je Tek y epu padyHapa. To pemiene je 06jaBbeHo
1980. ronuHe M y opuruHaiy 3ayzuma 47 CTpaHHUIIAa KOMIjJyTepCcKOr JMcTHHTra. MHade Opoj
Genux GMKOBA KOjU je y 3a1aTKy o3HaueH ca X m3HocH oko 1598-10°°°* a ykymam 6poj
6uKoBa je oko 7760-102°*,

VY komentapy osor npobiema V.H. BecenoBcku numie 1a 6u OpojeBu o KojuMa je pey
MOTIJIM CTaTH Y KBUTy Ha oko 660 cTpaHula, MOj yCIOBOM Ja Ha CBaKoj CTpaHULU OyJie OKO
2500 mudapa. OBO je MHTEpECaHTHO HE caMO 300 XyMOPHCTHUYHOT MOYeTKa ApPXHMEJOBOT
npobiema XeauocoBor craaa, Beh M 300r IIaJbUBUX KOMEHTapa KOjU Cy YCIEAMIH IO
pelemy mpobiema, a Koju ce cBoJie Ha To Ja je Culuinja BeJIMKO OCTPBO, M J1a TEIIKO Ja
je TolmKH Gpoj rOBea MOrao TaMo Ja CTaHe.

VY Hamoj MaTeMaTH4yKoj JHTEepaTypu mpobiemM XeInocoBOT CTaja IIUpE TPETHpa U

Bypa Kypema.”” V merosoj "AnreGpn” moxyie Hema came dopMylanuje mpobiema, au je
nat ypelheH cucTeM jeqHaurHa KOjH OYUTJICTHO MPOU3UIIA3H U3 yCI0Ba 3a/1aTKa:

" 1p 3opan Kazenbypr: ApxumenoB mpobieM o ropeauMa — MaTteMaTidku et 6poj 6/36 — Beorpaz, 2002.

Buneru [ 4.37. ] Apxumen: Counnenns - Mockga, 1962, ctp. 372-377;
1p 3opan KagenOypr: ApxumenoB npoodiieM o ropenuma — MaTematuuku JiucT 0poj 6/36 — beorpan, 2002.
Buneru [ 4.40. ] ap Bypo Kypena: Buima anreopa (2. neo) — beorpan, 1970, crp. 1323, noriassse 6.4.5.
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4. WUcropujcku ocept — 4.2. Jluneapna JluodaHToBa jeJHAYNHA

—2h& Mog=13
20 2

2

B-S=

s}

S; S-S=

| »n

7 9 1. 13
B=—(S+s); s=— M+m); m=—(S+85); §=— (B+b
A 20 ( ) 30 (S+5) 5 (BFDb)

rae ¢y B, S, S u M penom OpojeBu Oenux, MapeHUX, CUBUX M MPKHX OWKOBa, a b, §, s, m,
penoM OpojeBu OenuX, IMAapEeHUX, CHBHX M MPKUX KpaBa y CTajy.

Kypena HaBomu 1 HajMame TPaKEHO MO3UTHBHO pelieme mpodiema: B = 10 366 482;
S =4149 387; S=7460 514 uM=7358060; b=72062360; §=5 439 213;
s=4893 246 mm =3 515 820.

VYnopehuBameM [Ba gara pellema OYUIVIEAHO j€ Ja Ce Paad M O JBE DPA3IHUIUTE
dopmynanuje npobiema, Tj. aa je npobiem koju HaBoau npod. Kypena nojeanocrasiben. Y
BEMY Ce, HaluMe, He I0jaBJbyjy YCIOBH O KBaJpaTHOM, OJHOCHO TPOYraoHOM Opojy, Koju
3Ha4YajHO KOMIUIMKY]Y pelliere. 3aTo ce U peleha podiiemMa eBUICHTHO PA3IIUKY]y.

4.2. JIMHEAPHA INO®AHTOBA JEJHAUMHA

Jluneapna JlmodaHToBa jemHauMHA C JIBE HEMO3HATE C€ Yy JaHAIIbEM OOJHKY
nojaBibyje y VIHIMjH y paHOM CpemmeM BeKy. Bpaxmarymra’® je MO3HaBao jeXHOCTABHY
METOAy 3a Jo0Hjame MeI0OpOJHUX peliemka Te jeaHaunHe. Y EBponm cy mpBa cycperama ca
muHepaHoM JlnodanToBoM jenmHaumHOM Be3aHa 3a mouetak XVII Beka. Anropurtam 3a
pemasame nuHeapHe Juodantose jenHaunme, meljy mpsuma, mao je bamre ne Mesupjak,’”
no3HaT Kao npesoawian JuodanrtoBe "Aputrmeruke" Ha JAaTUHCKU je3uK. JemaH of HajBehux
CBETCKHX MaTeMaTHuapa cBHX BpeMeHa, Jleonapa Ojnep.’® y V nornasmy cBoje "Anrebpe" u3
1770. romuHe omHCyje CBOj METOA 3a pellaBame iMHeapHe J{uodaHTOBe jemHaumHe.’’
[Toy3nanu MeToau U 3HaYajHE TEOPEME KOje TOBOPE O PEUIMBOCTH JIMHEepaHuX J[nodaHTOBUX

jeIHaynHa ca JIBE M BUIIIC MPOMEHJbUBUX JAaTUPajy U3 Apyre mojopuHe XIX Beka.

IIpobGneme koju 3axTeBajy /[a Ce y HBHUXOBOM pEIIaBamby KOPHCTE CHCTEMHU O] JIBE
nuHepane JlnodaHToBe jenqHaunHe, jaBibajy ce y Kunau modyerkom cpeamer Beka. [IpuromHu
npoOJeMHu ce jaBjbajy U y aparnckuM MaTeMaTHYKuM KpyroBuma y X Beky. IbuxoBa pemiema
je mao dubonaun.”® KoHayaH OArOBOP O PEIIMBOCTH CHCTEMa JIHMHEpaHHX JHMO(paHTOBHX
jennaunna namu cy Cmut’ u dpobennyc.™
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Bpaxmarymra (598-660) — Unanjckn MmaTreMaTHdap U aCTPOHOM 3HadajaH Mo paloBUMa U3 anredpe
Bame ne Mesupjak (Claude Gaspard Bachet de Meziriac 1581-1638) — ¢panIycku MmaremaTadap
76 Jleomapn Ojnep ( Leonhadr Euler 1707—1783)

77 OjnepoB MeTON 3a pelnapame TuHeapHe JIHO(GaHTOBE jeIHAUMHE AT je y NOrIaBIby 6.

® duGonaun (Jleonapao u3 [use - oko 1170-1250), mosHatu WTaJjaHCKH MaTeMaTH4Iap

7 Cwmur (Smith H.J.S 1826-1883), enrieckn Matemaridap

% ®pobennyc (Frobenius F.G. 1849 — 1917. r.), HeMauku MaTeMaTiyap



4. Ucropujcku ocBpT — 4.3. Iluraropune Tpojke

4.3. IIUTAT'OPUHE TPOJKE"

Jlerenna, 4yMju TEKCT je JaHAac AOCTYyIaH YaK U y CTUXOBUMa, Kaxe Aa je [lutaropa y
gacT oTKpuha TeopeMe Koja ce JaHac y MaTeMaTH4yKoj Haylnu Kopuctu kao [luraropmHa
Teopema, O0roBuMa Kao XpTBY IPUHEO OMKa (HEKe JIETeH/Ie TOBOPE O YaK CTO OMKOBa, a HEKU
MaTeMaTH4apu Cy O] Te YHUICHUIC KAacCHMj€ NPAaBWIM BEIMKE W IIaJbUBE KOMEHTape).
MehyTtum, nanac je u3BecHO ja Ta TeopeMa Huje Hu [IutaropuHo otkpuhe, a 4ak je OH HHjE y
onmroj dopmu npBU HU 0Ka3ao. Haume, [lurtaropuny Tteopemy xopuctiiu ¢y u Erumhanu
6ap 1500 romguna npe [lutarope u oTyna ce MOHErae, y TEOPHjH, TPOYrao 4yuje cy IdyKHHE
cTpanunia 3, 4 u 5, 3a Koju ¢y crapu Erunhanu 3Hamm na mpaBOyTiM, Ha3WBa Erumartcku
TpOyrao.

[To3naro je na cy Iluraropuny Teopemy, Koja uma 3HadajHe Be3e ca [luTaropuHum
OpojeBuma, [Iutaropunom jemHaunHoM wim [luTaropuHuM Tpojkama y cBOjUM rpal)eBHHCKUM
IOJBU3MMa OHOT BpeMeHa nopea Erunhana kopuctuiie u JpeBHe nuBwiIn3anyje y Basuiony,
Kunu, Unauju u MCKCI/IKy.82

[IpBu TeopujCKU U JTOTUYKHU yTeMeJbeH qoka3 IluraropuHe Teopeme MOTHYE jOLI Of
Eyxinna,” Maza je eBHueHTHO 1a cy cBoje Takolje reomerprjcke nokase umand y Erunty (y
Bpeme (apaona Amenemxera — oko 2000 roguHa mpe H.e), BaBunonuju (y Bpeme 1mapa
Xamypabwuja - 18. Bek mpe H.e.), Kunu (1200 ronuna npe H.e.) u Uuauju (6. Bek mpe H.e.).

WNuaue, nanac uma 6ausy 600 paznuuutux aokasa [luraropune TeopeMe.84

HcTopuja pandoHaTHEX ¥ HeT00pojHIX penrerba I[Tutaropuse jennaunne x° + y* = 77,

naHac no3Hatux kao Ilutaropunu 6pojeBu unu [lutaropune Tpojke (X, y, Z), Hepa3IBOjuBa je
on ucropuje Iluraropune Teopeme M mma Takohe ayry mpomwioct. [lakne, Iluraropunu
OpojeBH Cy y MaTeMaTH4YKOj HAyIll TPEeTUpaHU 3HaudajHO mpe [Iurarope. [luraropuna Tpojka
(3, 4, 5) je buna mo3HaTa CBUM JPEBHUM KyiaTtypama. Ha mpumep, Oair ta Tpojka je 3amucaHa
y KHHECKUM JOKyMEHTHMa CTapuM IpPEeKO TPH XWJbaJe TOJWHA, ald U HEIITO KacHUje y
jeBpejcknM crircuma (mpyra MojcujeBa kmura).”

JpeBHe mmBHIM3anMje cy 3Haie W 3a napyre [lutaropuHe Tpojke, 0 4eMy CBerOYe
riuHeHe miouunie ctape npeko 3000 roguHa UCUCaHe KIMHACTUM mcmom,™® ami u Axme-
cos®” 1 MockoBckn®™ Ianupyc.

1" TIuraropa ca Camoca (570 — 500. r. mpe H.e), jeaH 011 Haj3HAYAJHHA]HX ¥ HAjIPOLYKTHBHH]HX

CTapoOrpukux MaremaTHdapa u Quiozoda

Anekceit Kynames: “Teopema [Tucdaropa u crioco0s! €€ nokaszarenbcrsa" — Mocksa, 1997..
Eyxmun (365 — 300 r. mipe H.€.), CTaporpuku MaTeMaTH4dap, ayTop NpBUX JI0 JaHAITHUX
LIMBHJIM3ALM]a JOCIIEINX TEOPH]CKUX PazioBa U3 MaTeMaTHKe, 10ka3ao je [lutaropuHy teopemy y
cBojum "Enementima” - kura 1, rnasa 47

Buperu: http://physics.nad.ru/matboard/messages/2263.html

% Bunern [ 4.35.] Joze Graselli: Diofantske enatbe — Ljubljana, 1984. — str. 131.

% Bunern [ 4.35.] Joze Graselli: Diofantske enatbe — Ljubljana, 1984. — str. 131.
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4. Ucropujcku ocBpT — 4.3. Ilutaropune Tpojke

Hexku usBopu roope® na cy jour BaBHIOHIM MOpex IeTHAeCT pasHuX [THTaropuHuX
TPOjKM 3HATU U omire pememke [lutaropune jemnaunbe. OBakBe HaBozie NOTBphyje u
yrmbeHNIA 112 je Beh y To mo6a Ouna no3Hara [Iuraropuna tpojka (4961, 6480, 8161) 3a kojy
je, ¢ 003upoM Ha BETUYHMHY OpojeBa Koje caapKd, Majo BEpOBaTHO Ja je ao0ujeHa

90
CKCIICPUMCHTAJIHUM ITYTEM.

[Toy3mano ce 3Ha ma je jomr mpe [Tutarope kopuimheHO jeqHOMApaMEeTapcKo PEIICHE
a’ -1 a’
;y=awmz=

+1

[Mutaropune jeqHaumHe y OONHMKY X = , TZIe je a HEeKU HeTlapaH

npupoxan 6poj. ' [Turaropa je, Takolje, KOPHCTHO jexHOmapamerapcky dopmyiy x = 2k* + 2k;
y =2k + 1 uz=2k" +2k +1 (k je 6m0 Koju mpUpoOaH 6poj) Koja Takohe rerepure Gecko-
HAYHO MHOTO MPUMHTHBHHX [THTArOPHHIX TPOJKI - H Koja ce 100Hja 13 mpeTxonne hopMyIe

poCTOM cMeHOM a = 2k + 1.

OGe dopmyne ce npumucyjy Iluraropu,” amn cy ob6e NpEBHIIE CIEHHjanHE M
o0yxBarajy camo jeaHy, JHoaylie OeckoHauHy kiacy [luraropmHux TpoyrioBa (KOJ KOjHX je

jenHa, u To Beha, "karera” 3a 1 Mmama ox "xurnorenyse”).

HNako MHOrM umcTOpHYapu MaTemaTuke, HaHac ommrenpuxsaheHy ¢opmyiry, Koja
renepuure ce Ilnraropujue Tpojke: X =2mn; y =m’ —n’ z=m’ + n’ (N ¥ n Cy IPUPOIHHA
6pojesn), npumucyjy Jlnodanty, Ta Gpopmyna je BepoatHo Eykmimoso aemno,”t Gap y cmuciy
IPBOT MHUCAHOT Tpara. JInodaHT ce jeTHOCTaBHO THUM (hopMyIama BeOMa 4eCTO KOPHUCTHO, a

BEpPOBATHO j€ M MPBH KOjH j€ YCIIEeO Ja u3Bene U (hopMaian J10Ka3 Tor TBpljema.95

HuodanTty ce ¢ mpaBoM MoXe punucatyu u oTkpuhe na je 6poj [utaropuaux Tpojru
GeckoHauan, ® jep y KOMeHTapy pemema 19. mpoGmema m3 Tpehe kmure "Apurmernke”
JIOCIOBIE Kaxe: "Mu 3HaMo J1a ce pas3jarame JaTor KBajpara Ha JIBa KBaJpaTa MOKE U3BECTH

Ha OeckoHayHO MHOTrO HaunmHa". Jlomaymie oBa popmynanmja je moMaao HEmpenu3Ha, anu je

Hama JlaHac MOTIYHO jacHo mTa je JlnogaHT y cTBapu XTEO Aa Kaxe.

7 Axmecos (Pajunun) nanupyc matupa u3 20. Beka mpe H.e. (Majia ce Bepyje Ja je TO caMo MpeIuc

nokymenTa u3 30. Beka ripe H.e.). Pajuna je 6no erunarcku dapaoH, AxMec nucar namnmpyca, a
JIOKYMEHT ce JlaHac 4yBa y bpuranckom mysejy y JIoHnoHY.

MoOCKOBCKM MaTeMaTH4KH MAUPYcC ce yyBa y JpxaBHoM My3ejy y MockBH u natuipa Takohe
oko 2000. r. npe H.€.

Buperu: http://applied.math.utsa.edu/~gokhmann/ecz/l p000/html

Buperu: Joze Graselli: Diofantske enacbe — Ljubljana, 1984. — str. 131.

Bunern: b.B. bonebapckuii: Ouepku mo uctopuu mareMatuku — Mocksa, 1979. - ctp. 56.
Buneru: Joze Graselli: Diofantske ena¢be — Ljubljana, 1984. — str. 131.

Ipoxn Jquamox (410 —485. 1. H.e.) momume oBe Gopmyiie kao [Tutaroprne y KoMeHTapuma
EyknunoBux "Enemenara”. Buneru nodant: "Apurmernka" — Mocksa, 1974. — ctp. 9
Buneru Eyknua: Enementn - Kwura 2, riasa 29.

Buperu [ 4.37.] duodant: Apurmernka — Mocksa, 1974. — Kmura 2, npobisem 8, ctp. 64.
Buperu [ 4.37.] duodant: Apurmernka — Mocksa, 1974. — Kmura 3, npobnem 19, ctp. 88.
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4. HUcropujcku ocept — 4.4. [Tnodanrosa "ApurmeTnka"

4.4. TUODPAHTOBA "APUTMETUKA"

Hcropuja MatemaTiuke Muciy Oenexn Junodanta ATEKCAHIPH]jCKOT® Kao jeIHy OX
HAj3HAYajHUXU JIMYHOCTH Yy €BOJYLHJU MaTeMaTH4YKuX, MOceOHO anrebapckux uzaeja. Y
HuodanroBoj "Apurmerunn” koja cagpku 6 cauyBaHMX Kiura (o Hamucanux 13), u
OJUIOMIIIMa KIbMTE€ O MHOTOYTaOHMM OpoOjeBMMa, CHCTEMAaTHYHO Cy W3JIOKEHE OCHOBE
eneMeHTapHe anrebpe. M3noxeH je mpuindyan 0poj mpobdiema Koju ce cBojJe Ha HeonpeheHe
jeAHaYMHE pa3IMYUTHX CTEIeHAa W TPHKa3aHe METOJE 32 PellaBambe TAKBHX jeJHAYMHA Y
CKYITy TO3UTHBHUX PallMOHATHUX OpojeBa.

JuodaHT, NMpBU y HCTOPUjU MaTEMaTHUKE TOMHUILE BHIICIUMCH3UOHE TEOMETpH]e.
HberoBo uznarame je YUCTO aHAIMTUYKO. 32 O3HAYABAKE HEMO3HATUX M HLUXOBUX CTEIICHA,
CYNPOTHHX M PEIUNPOYHHUX O0jeBa, MUHYca U jeaHakocTu JlmodaHT kopuctu ckpahenu 3armmc
peun wim cumoOoie. JlnodaHT je uMao nperu3Hy MpecTaBy O HEraTHBHUM OpOjeBMMa U 3HAO
je Ja je KBaapaT HeraTHBHOT Opoja Mmo3uTHBaH Opoj.

"ApuTMeTHKa" je, y NaHaIlkheM CMHCITY peud, 300pHUK 3ajaraka, Koju caapxu 189
npooOsiemMa. MehyTum, makJbUBUM MpoydaBameM "APUTMETHKE” jaCHO C€ MOXKE YOUUTH Ja TO
HUje oOWMYHa 30MpKa 3a/1aTaka, jep OHA CAAPKH WM BUILIE pelliera IMOjeNHUX 3aJaTaKa, U
pemema 1o0ujeHa KopuhemeM pa3InIuTUX METO/Ia, Ka0 U HEOMXO/IHA 00jalllkberma.

HNako wa mpBu mornex "ApurMeTnka’ HE MNpeACTaB/ba TEOPHJCKH pal, AaJbuM
UCTPAXKUBAKEM CE€ JI0Ja3M JI0 OYMIVICAHE UYMHEHUIIE J1a KOHKPETHHM MPOOJIEeMH CIIykKe Kao
WIyCTpalnyje ONIITUX METoJa. Y aHTUYKO] MAaTEeMAaTHUIH j€ TO MPAaKTUYHO OMO CTHII: METOje
ce He M3JaXy OJIBOJEHO OJ1 3a/aTaka, Beh ce pa3oTKpHBajy y MPOIECYy pellaBama mpodiema.
Nmnonyje [lnodanToBa CHCTEMaTUYHOCT, METOJUYHOCT U TMOCTYITHOCT Y M3Jaramy 3aJaTux
npoGnema.”

4.4.1. ITPBA KIbUT'A TMODPAHTOBE "APUTMETUKE"

[TpBa kmura J{uodantose "ApI/ITMeTI/IKe”99 CaJp’KU MPUWIMYHO JI€TaJbaH YBOJ Y KOME
y 11 Tauaka oH neuHMIIE MOjMOBE M cuMOone Koje hie v najbeM m3aramby KOPUCTHTH.
VY Ttauku 1. oH ;aje nojam O6poja, a y Tauku 2. yBoaAU cuMOoIIe 3a OpojeBe U IUXOBE CTEIEHE.
CreneHn ce TpeTupajy MO aJUTHBHOM MPHUHIUIYY TaKO Ja Ce, Ha MPHUMEp, METH CTEIeH
O3Ha4aBa Kao KBaJpar-KyO, MIECTH cTemeH kao KyO-kyO uta. To je 6mo obuuaj u mpe

101
Jlnodanta, '°' anu 1 mocue wera.

7 Iuodanr Anexcanapujcku (200 — 284. r. H.e.) je MOCIekbY BEJIUKA aHTHYKU MaTeMarniap, a

NPBH KOjH ce 0aBHO jeIHAYMHAMA Ca ICJI00POJHUM HITH PAIlMOHATHUM PElICHUMa.
Bupnern [lnodant: Apurmernka — Mocksa, 1974. — ctp. 315.

Buneru [ 4.37. ] Auodant: Apurmernka — Mocksa, 1974, — Kmura 1, ctp. 37.
Bugern [ 4.37. ] Auodant: Aputmernka — Mocksa, 1974. — Kwura 1, ctp. 37-41.
XepoH (1. Bek H.e) - ['eomerpuka (2. neo)
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4. WUcropujcku ocept — 4.4. [Tnodanrosa "ApurmeTnka"

Y EBponu je mpBH amuTUBHHM NpUHIUN (PopMupama cTeneHa y 13. BEKy KOPHCTHO

Jleonapno u3 Iuze (®uGonaun).'”

VY tauku 2. JIlnodaHT yBOAM U 1OjaM JeIUHHLIE, a Y TAUKU
3. BpeJHOCTH PELUNPOYHE JaTUM CTereHnMa. Tadka 4. KapaKTepHCTHYHA je TI0 TOME IITO ce
y B0j Ie(pUHHIIE MHOXEHE CTENeHa. Y Tauku 5. nepuHMIIe ce Mpou3BOoJ Opoja U HmeMy
perunpovHor Opoja, a y Tauku 6. MHOXKEHE ca JeIUHUIIOM KA0 HEYTPATHUM EJIEMEHTOM.
Tauka 9. ToBOpH O MPOU3BOJY HETaTUBHOI M MO3UTUBHOT Opoja M J1Ba HEraTMBHA Opoja U 'y
B0j ce neduHuIIe CMMOOJ KOjU OJroBapa HalleM JaHallmbeM MuHycy. [lopen oBor cumborna,
Juodant yBoau cuMOOI 3a KBagpaT HEMO3HATOr Opoja M CUMOON jEeIHAKOCTH, aju He
KOPHCTH HUKaKBE MMOoceOHe cuMOoiie 3a cabupame M MHOXKeme. Tauka 11. caapku 3akoH

nucTpuOynrje 30upa y Ipou3BO/I.

Cau JlnoanTtoBy mpobaeMu' " y IpBOj KEM3H, a MMa HX TauHo 39 cy oapehewu, jep
NpEeCTaB/bajy WM jeJHAYMHE Ca jeTHOM HEMO3HATOM WJIM CHCTEME jeJHauMHa KOJ KOJUX je
Opoj jenHaunHa jeqHak Opojy Hemo3Hatux. [IpoGmemu, 6e3 003upa ma au ce paau O CHCTe-
MHUMa jeIHAaYMHA WK jeIHAaYMHaMa Cy 33JaTH METOJMYKH, OJ1 JIAKIIeT Ka TexkeM. Yak U OHH
npoOJIeMH KOjU Cy caMOM CBOjoM (popmyraiiijoM HeonpelheHu, mocTajy pelmBy, jep UM ce Yy

104
caMOM TIPOLIECY pelllaBarma OTKJIamka JI0AaBalkbeM HOBUX yciioBa (3amanu 14, [rs, I3, Lha, Ios) 04,

Ha npumep y npobnemy 114 (oapeautu nBa 6poja TakBa Ja HBHUXOB MPOU3BOJ U HHXOB
30up MMajy 3aJaTH OJHOC) KOjH C€ Y CYIITHHH CBOJIM Ha jeAHAa4YNHYy Xy = K(X +y), Jnodant
IpBO 32 KOC(UIMjEeHT MPONOPIHUOHATHOCTH MPOU3BOJAa M 30upa (ukcupa Kk = 3, a OTOM
npumehyje na ce jeman on OpojeBa X M y MOXKE 3aJlaTH NMPOU3BOJEHO Y3uMajyhu 3a y = 12,
naxo ce go6uja x = 4.'” Unrepecantro je ga moTmyno ucti npodnem JuodaHT pemasa u y
JIpYyTroj K3, caaa kao npobiem II;, koju Tpetupa kao HeonpeheHy jeTHaunHy y K0joj Ompa
caMo Koe(uIjeHaT MPONPIMOHATHOCTH K = 6. BpenmHocTu 3a X 1 y q00Hja Tako MTO y3uMa

J1a Cy OHH YIIPaBO MPOMOPIHOHATHH, Tj. X =t,y = Bt.'%

VY npBoj kmu3u [Aunodanrose "Aputmeruke" je Hekomuko 3anataka (Lo, Irg, Iro, 130)107
JaTo y OOJHMKY CHCTEeMa JBE jeJHAUYMHE ca JBE HEMO3HATEe KOjU je €KBUBAJCHTAH KBAJPATHO]
jenHauMHW. 3aHUMJBMBO je Ja Koji oBHUX mpobiema JlmodaHT mocTaB/ba YCIOB Ja
JTUCKPUMHHAHTA OyJie TIOTITYH KBaJIparT, YUMe TIOCTHIKE J1a pelliekha JoOHjeHe jeTHaYnHE Oy Iy

palnuoHaHa.

192 JTeonapno u3 IMuze (PuGonaun) (oxo 1170-1250. roauHe) je MO3HATH UTATHjaHCKH MAaTEMATHUap

3aciy’kaH 3a uyBeHo Jjieno "Kmura o abaky" (1202)

VY oBom paxy npobaemu u3 [lnodanrose "Apurmeruxe” he ce o3HauaBatu cumbonumMa Xy, Ti€ IIaBHUA
cuMO0JT 03HaYaBa OpOj KibUTe, a HHAEKC Opoj mpodiema (Ha npumep 115 je o3Haka 3a 17. 3agarak u3 2.
KIbUTE)

Buperu [ 4.37. ] Inodant: Apurmernka — MockBa, 1974. — Kmura 1, ctp. 53-56.

Buperu [ 4.37. ] lnodant: Apurmernka — MockBa, 1974. — Kmura 1, ctp. 47-48.

Buperu [ 4.37. ] Ilnodant: Apurmernka — MockBa, 1974. — Kwura 2, ctp. 62-63.

Buperu [ 4.37. ] Inodant: Apurmernka — MockBa, 1974. — Kwura 1, ctp. 56-57.
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4. HUcropujcku ocBpt — 4.4. [Tnodanrosa "ApurmeTnka"

4.42. IPYT'A KIbUT'A TUODPAHTOBE "APUTMETUKE"

108

[Tpobnemu npyre kmure nodanrose "Apurmeruke”  Beh ce KOHKPETHO OJHOCE Ha

Huodanrose jennauune. [IpBux necet npoOiema MpeacTaBibajy jeAHaYNHE 00JIMKa

F2x,y)=0 (%)
rae je Fa(X, y) NOIMHOM J[pyror cTremeHa ¢ panuoHaIHUM KoeduiujeHtnma. Ha Tum
3amanuMa JlnodaHT mpukazyje CBOj METOJ U Yy CYIUTHHH JOKa3yje MaplujalHu CIyuaj
Xunbepr-Xypsuu-Iloerkapeose Teopeme.'” Axko jennaunna (*) MMa parOHATHO pELICHE,
OHJa MMa U OECKOHAYHO MHOTO DPAIMOHAJIHHMX pEIeHa, IMPH YeMy HEMO3HaTe MOTY OHTH

UCKa3aHe Kao parroHalHe QYHKIHje jeTHOT mapaMeTpa: X = @(t) 1y = y(t).

Ormmurre Meton Juodanta Moxke ce WIycTpoBaTH Ha mpumepy mpodnema Ilg''" wujun
O6u OykBanHM mpeBon Omo: "JlaTm KBaapaT pas3iioKu Ha J1Ba KBajapara”, a KOjU y CYIITHHH

npezcrasiba [luraropuny jeqHaunHy x>+ y2 =7

JnodaHT je KOHKpPETHO >keieo na 16 pas3noxu Ha JBa KBaapara x> u y2 =16 - x%.
Pelense je mocTaBibeHo Ha cienelin HaunH: Kako 16 - X° Mopa GHTH MOTITYH KBAJparT, HeKa je
TO KBagpaT 6poja y = 2x — 4. JloGuja ce jennaunsa 16 - x* = (2x — 4)* Wi mocie KBagpuparba

16 - x> = 4x* — 16x + 16. Taga je 5x* = 16x, 7j x = 0 wm x = ?, na je TpaKeHO

16 (12
HETPHMBU]AJTHO Pa3Iarame (5) n (Sj = 42 =16.

[ToctaBma ce moruvHo nurtame 3amro je Juodant 6upao 6am 2x — 4? Omxrosop je
BPJIO jeHOCTaBaH. 3aTo IITO j€ MOCie KBaJapupama u3paza y = 2x — 4 1006mujao eneMeHTapHy

KBaJ[paTHY jeJIHaYMHY, jep cy ce 16 ca jenHe U ca ipyre CTpaHe jeJHAYMHE MOHUIITABAIH.

MebyTuM, 10 CIUYHOT pe3yiTaTta ce MoXke 1ohH 1 aKko ce y3me, Ha npumep y = 5x — 4.
Tama je 16 - x> = (5x — 4)> wmm nocne kBagpupama 16 - x> = 25x* — 40x + 16, ma je

26x> = 40x, 7 x =0 mwm x = 20 OuurnenHo je y TOM ciydajy TPak€HO pasjlarame
13

2 2
[2()} +(48J — 42 = 16. OBaj npumep JOKa3yje ABE CTBapU: Ja C€ NAaTH METOJ MOKe
13 13

YOIIIITUTH ¥ JIa J1aTa jelHaunHa y CKYITy pallMOHAIHUX OpojeBa, BEpOBATHO MMa OECKOHAYHO

MHOT0 pelIeHa.

. . 2 2 2. .
Jakiie, y ommreM ciy4ajy ce mocMmarpa jeaHaduHa X~ +y~ =z~ Heka je no y3opy Ha

HuodantoB meTon y = px — z (X, y, Z Cy IpUPOIHU OpOjeBH, a p je paiuoHaiaH 0poj).

108
109
110

Bugeru [ 4.37. ] Auodant: Apurmernka — Mocksa, 1974, — Keura 2, ctp. 62.
Buneru: http://www.ega-math.narod.ru/Reid/book.htm
Buperu [ 4.37. ] Juodant: Apurmernka — MockBa, 1974. — Kwura 2, ctp. 64.
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4. WUcropujcku ocept — 4.4. [Tnodanrosa "ApurmeTnka"

Tana je z* - x> = (px — z)°, a moclie KBapupama ce 1oouja z° - X* = p'x* — 2pxz + z°.

. . . . 2
PernaBameM 106ujeHe jenHadmHe mo x mobumja ce (p° + x* = 2pxz, Tj. X = 2pz M
p” +1
2 2
) -1 . 2 -1 .
Cnemu na jey = 7 Z, a TO 3HAa4Hu Ja je: X 2_p u ¥ = p2 . Ounrnenno na je
p” +1 Z p”+1 Z p"+1

dopmyrmama x =2p,y=p>— 1 uz=p’ + 1, nedunHrCcaHO GECKOHAYHO MHOTO PALIHOHATHIX
peliema naTe jeJHaunHe.

AKO ce y TIPeTXOJHUM jeHAKOCTUMAa y3Me Jia je P palmoHayian 0poj, Tj p = —, TIe
n
. . . X 2mn y m? — n?
Cy M ¥ N y3ajaMHO IIPOCTH MPUPOAHH OpojeBU Jobuja ce — = — 5 U T =
z m- +n z m° +n

Capna je jacHo 1a je Gopmydama x =2mn; y= m>—n’ u z=m’+n’ neduHucana
jenna uenobpojua [lutaropuna tpojka. /IlnodanT HUje HUIITA EKCIUIMIUTHO HAMKCao o Opojy
pelliema and je OYMIVIETHO Jia 3a CBaku Opoj p y MPBOM, OAHOCHO 3a CBaku map OpojeBa
(m, n)'"? y npyrom cnyuajy meduHucana jenma IluraropuHa Tpojka, Tj. IluraropuHa
jenHaynHa UMa OECKOHAYHO MHOTO pemiema. Muaue oBaj J{nodaHTBOB mapamMeTapcKi METOA
ce MOXE YCHELIHO MPUMEHUTH Ha 100ap Opoj kBaapartHux JluodaHTOBHMX jenHauMHa KOX

KOjHX je 1Mo3HaTo 0ap jeZIHO, OCHOBHO 1eJI00POjHO (MM pAIlMOHAIIHO) pelIeHE.
4.4.3. OCTAJIE KlbUT'E JTUODPAHTOBE "TAPUTMETUKE"

Tpeha kmwura JuodantoBe "Apurmernke” mnpencraBba JIOTUYAaH HACTABAK IMPETXO-
nauX JlnodaHToBUX H3Narama 1 'y H0j ce OH yrllaBHOM 0aBU cucTeMuMa HeoapeheHux jeaHa-
YUHA, TIPH Y€MY j€ CTENEH NMPOMEHJbHBUX MambHu WIH jeHaK 2, a Opoj jemHadymHa yBeK Behu
WIH jeTHaK 3.

VY 4eTBpTOj KBHLU3U pa3MaTpajy ce HeonpeheHne jeqHaunHe Tpeher u 4eTBpTor cTerneHa,
11a YaK ¥ jejHa jexHadnHa mecror cremera (IVig).!"” V oBoj ksusu JInodaHt cBoj MeTox 3a
onpehuBame parmoHaTHUX peniema Heoapehennx jennaunnaa obnuka F (X, y) = 0, mpeHocu
Ha jenHaumHe obOmmka F3 (X, y) = 0. MHTepmpeTnpaHo je3sMKOM aHAIUTHYKE T€OMETpHje
JuodaHT y npBOM Cilydajy TpaxH Tauke ca palOHAIIHUM KOOpAMHATaMma y KOjuMa IpaBa
y = kX (K je HeKH pamuoHanaH O0poj) cede kpuBy F, (x, y) = 0, a y apyrom je noaupyje.
VY uverBpT0j KBbU3u JnodaHT 3a nobujame parmoHaHUX Tadaka kpuse F3 (X, y) = 0 kopuctu

114
nBe canyHe Metone: "meron ceunue” u "mMeron TaHreHre” .

111
112
113
114

Hanomena: CiuyHo Ou ce JOOWIIO U pellaBameM Jo0HjeHe jeIHa YrHe 110 Z.

Hanomena: OuurieqHo m u n Mopajy OMTH y3ajaMHO IPOCTH ¥ 300T y, m Mopa Outu Behe of n.
Bugerun [ 4.37. ] Auodant: Aputmernka — Mocksa, 1974. — Kwura 4, ctp. 101.

JHerapuuje o Tome [nodant: Apurmernka — Mocksa, 1974. — Kmwura 4, ctp. 234-242.
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4. Ucropujcku ocBpt — 4.4. JTnodantosa "ApurMernka"

[leta xwura cagpxu HajcioxeHuje npodiaeme. Ha mpeu mornen npodieMu u3rienajy
yoOH4ajeHo, ajli ako Ce Majio JCTaJbHH]jE TIOTJIe/ajy MMOjeANHA TPOOIIEMH OHJIA C€ TEK MOXKE
CXBATUTH HHX0Ba cymruHa. Takas je mpobiuem (Vo).'"” ¥V Jnodanrooj Bapujantn oH riacu:
"Pa3ioXUTH jeIUHUILy HA JIBAa Pa3JIOMKa M JIOJATH CBAKOM O HHX JaTH Opoj, Tako Ja ce
nobujy kBaaparu”. [IpeBeneHo Ha je3WK jeAHAYMHA, aKO CY TPAKCHH Pa3JIOMIIM X U Yy, a IaTH
6poj a, onmajex +y=1,x+a=m’uy+a=n’. AKo ce [OCICABE IBE jeAHAINHE cabepy,
no6wmja ce X +y + 2a=m’ + n’: Kaxo je x +y = 1, no6uja ce 2a+l =m”+n’.

Hpyrum peunma Tpeda HemapaH Opoj MpeACcCTaBUTH Kao 30Mp KBajapara J1Ba MPUPOTHA
Opoja. 1 mHapaBHO 1a HeMa criopa oko J{nodanrose popmynamnmje mpodiaema, Beh y dpopmyia-
11ju ycinoBa 3aaatka. Jlnodant kaxe: "/latu 6poj He cMe OMTH HEMapaH U BEeroBa JBOCTPYKa
BpeaHOCT yBehaHa 3a jeauHHMIly, HE cMe OUTH OpOj JIeJBUB ca MPOCTUM OpojeM, KOjH je Tociie
J0/IaBamka JeIMHMIIC JEJbUB Ca 4" "6 Mu JaHaC 3HAMO Jia jeIHaYrHa X + y2 = m HeMa
perersa ako je m obimka 2(2n + 1)*(4p+3), re ¢y K, N ¥ p HEHETaTHBHH LeIH OPOjeBH, LITO
3Ha4M J1a Opoj 2a + 1 He cMe 6utu Opoj KOju je mocie n3Bajama KBaapara JAeJbuB 06ap jeTHUM
npoctuM OpojeM obnuka 4k+3. Mehytum, y uctopuju Marematruke je Ouio JocTa pacrpasa
6am oko ¢opmynanuje Tor yciosa (b. Mesupjak, I1. @epma, K. JakoOwu, I1. Tanepu, ...) na cy
y oMol rmo3uBany yax u dronosn.'’

[Teta kwura "ApurmeTnke” je KapaKTepUCTHYHA U MO TOME IITO C€ y 3aJaluMa OJ
Vo 10 Vi4'"® Jlnodant GaBu mpencraBipameM MpHPOIHOT Opoja y oGIHKy 30Mpa jBa, TPH,
YeTHpU KBaJpaTa, KOjH 3aJI0BOJbABAjy HEKe ycioBe (HejeaHakocT). [Ipu pemaBamy OBHX
npobiema J[nodaHT mpumemyje Tpenu3aH ajiroputraM KoOju OH Ha3uBa "MeToj mpuOiu-
xaama”.'"’ 'V okBupy Tor Merona JlnodaHT ce GaBH KBaApaTHHM HejeAHAYMHAMA H pEIIaBa

jenHaunHe o6muka ax” + 1 = y* ([lenose jenHaunHe).

VY mecroj kxmu3n "Apurmeruke "JlnodaHT ce yramaBHOM 0aBU MPaBOYTIIUM TPOYTJIO-
BUMa YHjU Cy MEpHHU OpPOjeBU CTPAaHUIA PALlMOHAIHU OpOjeBH, Tj. TAKBOM TPOJKOM paIfioHa-

2, [Topen Tor ycnoBa koju je

nHEX GpojeBa X, y, Z Koja 3a0BOJbABA jeAHAUMHY X + Yy~ = Z
OMIITH 3a CBe mpobieme, OH JOJaje yCIOBE KOjU C€ OJHOCE HAa OOMM, MOBPIIMHY, 30Up
nospimie u crpannia uta. 2’ Illecta KibKra je 3Ha4ajHa 1 360T TOra MTO Y 1oj JHohaHT y
sagammma (V1) 1 (VIs)'?' uckasyje Tpu Jeme (1Be y3 IpBH H jeHy Y3 APYTH IpoOiem)
Be3aHe 3a jeqHadnHy obmuka ax” + 1 = y?, 1j. [lenoBy jenHaunHy, y KojuMa I0Kasyje 1a nata

jeAHaYMHa YKOJIMKO UMa JeHO peliehe, UMa M OECKOHAYHO MHOTO pelleHha.

Kako je Beh peueno ocrane kmure /nodantoBe "Apurmernke" HUCY cadyBaHE U
BEJIMKO j€ NMUTAE IIITa Cy OHE caapkane?!

115
116
117

Buneru [ 4.37. ] Auodant: Aputmernka — Mocksa, 1974. — Kwura 5, ctp. 133-134.
Buperu [ 4.37. ] Jnodant: Apurmernka — MockBa, 1974. — Kmura 5, cp. 133.

Buperu [ 4.37. ] uodant: Apurmernka — MockBa, 1974. — Kwura 5, ctp. 257-258.
"8 Bumern [ 4.37. ] lnodant: Apur™errka — Mocksa, 1974. — Kmura 5, ctp. 133-138.
"9 Bupern [ 4.37. ] lnodant: Apur™errka — Mocksa, 1974. — Kmura 5, ctp. 257-265.
120 Bupern [ 4.37. ] lnodant: Apur™errka — Mocksa, 1974. — Kmura 6, ctp. 150-167.
21 Buperu [ 4.37. ] Inodant: Apurmernka — Mocksa, 1974. — Kisura 6, ctp. 156.
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4. WUcropujcku ocept — 4.4. [Tnodanrosa "ApurmeTnka"

4.3.4. 3HAYAJ JIMOPAHTOBE "APUTMETHUKE"

Axo ce JlmodantoBa "ApuTMernka” mocMarpa Kao IIEJIOBUTO JEJIO, OHJIA j€ OHa
CUTYPHO jeHO O] Haj3HAYAJHUjUX Jlela AaHTHYKEC MATeMaTHUYKe MUCIH, alu U, 0e3 HEKUX
BEJIMKMX TpeTepuBamba, jeJaH Off Haj3aHayajHUjUX JIOMETa MaTeMaTHYKe HayKe YOIILTE.
3Hayaj OBOT JieJa je Y TOME, IITO j€ OHO CBOJUM CaJp)KajuMa, Mopei MUOHUPCKUX KOpaka y
yBOhemy MaTeMaTH4yKe CHMOOJIMKE, Jaj0 pelieha MHOTHX NpoOJieMa, yCIIOCTaBHIO HEKE
BPJIO TMPENM3HE aJITOPUTME U METOJIE M OTBOPWIIO YUTAB HU3 HOBUX MaTeMaTHYKHUX MpobiemMa.

Ha mnany pemiewma mnpoOsieMa, CylITUHA HUje CaMO y MPWINYHO JIETaJbHUM pelie-
mUMa cBux 189 m3nmokeHMX mpobOiema, Beh y uumCHHIM Aa peliema HajBeher nmema tux
npobiema, nako ux je JlmodaHt pemaBao ca KOHKPETHUM OpojeBUMa, MPEACTaBIbajy HajoIl-
HITHje 3aKJbyuke — (PyHIaMeHTaIHa TBplema y Teopuju Opojea:

1. Caku mpoct 0poj obinka 4k+1 Moxe ce MpencTaBUTH y OOJIMKY 30Mpa aBa
kBazapara (I11;9; Vo).

2. Ieo 6poj n MoOXxe ce IMpeACTaBUTH y OOJIMKY 30upa JBa KBajpara, ako OH HeMa
MpOCTUX Jenuiana obnuka 4x+3 HemapHor ctenena (Vo).

3. Ileo 6poj n, Koju je MPOM3BOJ JIBa IpocTa Opoja obimka 4k + 1, Moxe ce Ha Oap
BA HAaYyMHA TPEJICTAaBUTH Kao 30uMpa 1Ba KBajapata. KBampar TakBor Opoja Moxke ce
NpeICTaBUTH Y 00JIMKY 30upa Ba KBajapaTa, 6ap Ha 4 paznuuuta HauuHa (I11)9).

4. Cpaku mpuponaH Opoj ce MOXKe NPEACTaBUTH y OOJHMKY 30HMpa KBajapara 4eTHpU
parmonanHa 6poja (IVag.30; Via).

5. Hwujenman npupoman Opoj oOimka 24k + 7 HE MOXE C€ MPEJACTABUTH y OOJIMKY
30upa Tpu KBaapara (IeTuX Win parroHamTHux opojesa) (V).

VY "Aputmerunn” /InodaHT mokasyje na je qocta JyOOKO yIIao y CyITHHY Haj3Hauda-
jaujux Jlnodanroux jemnaumua: Iluraropune, IlenoBe u ®@epmaose. [luraropunoj jemHa-
YUHU U CI0KEHUM IpobiieMuMa Be3anuM 3a [lutaropuny jennaunny nocBeheH je jenaH neo
miecte Kmura "Aputmernke”. Y mecToj Kmu3u "ApHUTMETHKE” je TPaKTUYHO pelieHa U
IenoBa jemuaunna'®. JlnopanT pasmarpa CIielHjaIan CIydaj, KOji Ce JAKO MOXKE YOIIITHTHL.
Konauno, mecra kmura "ApurMmernke” je mpeko mpoldiieMa MpaBoOyIJIOr TPOyria duja je

TOBPILNHA MOTITYH KBaJPaT - i OMIIa JMPEKTHA HHCIHpaiuja 3a DepMaos mpobiem.

Kana je peu o anropurMuMa U MerojaamMa, oHJIa je MoBoJbHO pehm na je uodanToB
METOJI TapameTapa, jelaH OJ] HajONIITHjUX METOJa 3a pellaBamke HeoApeheHUX jeTHAvYHMHA.
JuodaHT je oBaj METOA KOPUCTHO Yy HEKOJIMKO BapHjaHaTa, Kao jelaH o/ Haje(hUKacCHUjUX 3a
No0Hjarke ONMIITUX PelIeHa U J0Ka3UBambe J1a HEKU MPOoOJIeM UMa WM HeMa pelliekha, Kao 1 3a
yCHOCTaB/balbe KpUTepHujymMa 0 OeCKOHAYHOM CKyIy peniewma. Haj3HauajHUju MeEToIu Koje
JnodaHT KOPUCTH CY:

122 Bypern [ 4.37. ] lnodant: Apur™errka — Mocksa, 1974. — ctp. 297-298.
2 Bupneru [ 4.37. ] Inodant: Apurmeruka — Mocksa, 1974. — ctp. 310-311.
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4. HUcropujcku ocBpt — 4.4. [Tnodanrosa "ApurmeTnka"

1. Merox A'**: OBaj Merom ce y CYWITHHH CBOAM HA TO [a CE IPH PELIABAMY
Heonpehene jeanauune F, (X, y) = 0 y npBoM KOpaky OJIpelld jeIHO PAallMOHAIIHO pPEeLICH-E:
(X0, Yo). Apyru Kopak je 5a ce Kpo3 Tauky (Xo, Yo) KOHCTpyHILEe npameH ((pamunmja) npaBux
Y - Yo = K(X — Xo) (Y mapameTapckoM OOJIUKY X = Xo + t, y = yo tKkt, T1Ie je t palloHaIHa WIN
11es100pojHa MPOMEHJbUBA). 32 OECKOHAYHO MHOI'O BPEJHOCTH K J1001ja ce OECKOHAYHO MHOI'O
NpeCceYHnX Tayaka gare rnpase ca KpuBoM F; (X, y) = 0, Tj, 66CKOHAYHO MHOTO paliHOHATHUX
pemema gare jenHauuHe. bpoj k je pammonanaH u JluodaHT je mMMao Beoma 100pa
o0pa3nokema 3a HaUMH U300pa mapameTapa yoIlre.

2. Merox B'®: Jemnaunny oGmuka y° = a’x” + bx + c, JunodaHT jeXHOCTABHOM

CMEHOM X =t, y = at + Kk (K je panroHajaH Opoj) CBOJIM Ha JMHEAPHY jeTHAYMHY 10 t.

2
) ) -k )
N3pauyHnaBameM ce go6uja na je t = 2Ck—b U y NOTIYHOCTH O/ipelyjy pemiema y
a J—
mapaMeTapckoM OOJIMKY: X = t —C_—kz uy=at+k= M + K
pavetap v 2ak — b 2ak — b

Bbpoj k je pamuoHanaH mapamerap KOjH y3uMa OECKOHaYHO MHOTO PallMOHATHHX
BPEIHOCTH U J1aje OECKOHAYHO MHOTO pellema mnoniasHe jenHauuHe. [Ipobnem je, HapaBHO,

3HA4YajHO CJIOKEHHU]JH aKO C€ TPaxke IeJI00pOjHA pelIeHha.

3. Meton ceqnue126: OBaj MeTO/ je y CYIITUHH CIIMYaH ca METOJIOM A, caMo IITO Ce
caia paau o HeoapeheHoj jeqHaunHu Tpeher cTemnena, qakie U 0 KpuBoj Tpeher pena. AKo cy
Mo3HaTa JiBa pallioHalHA peniewma Heoapehene jemmaumne F; (x, y) = 0, Ha mpumep
( X1, y1) ¥ ( X2, y2). Kpo3 tauke A ( x1, y1) u B ( X2, y2) KOHCTpyHIIe ce npaBa Koja KpuBy L
nepunucany jenHauuHoMm Fi (X, y) = 0 ceue y tauku C( X3, y3), koja he Takohe umatu

parmoHaiTHe KOOpAMHATE.

4. Meropx TaHreHTe'>’: AKO je IO3HATO CaMO jEHO pellere HeoapeleHe jeaHaqnHe

Fs (x, y) = 0, Ha npumep (Xi, Y1), OHAA ce Kpo3 Tauky A (Xi, Y1), Ka0o JOAUPHY, KOHCTPYHILIE

npaBa Koja kpuBy L nedunncany jeqaaunaom Fs (X, y) cede y Tauku B( Xz, y2).

5. Merox npubmmkasama'>: OBaj MeTo[ Koju 1O uzueju moxceha Ha MeTOX HpHO-
JWKHOT pellaBama jeHaunHa KopumthemeMm ceunne, J[ModaHT KopucTH 3a peliaBame
IenoBe jennaune 26y” + 1 = x*. Meljytnm, kao u cBu JHo(aHTOBH MOCTYIIIH M OH ce 0e3

npo6IIeMa MOKe TeHepaTH30BaTh. >

24 Bupneru [ 4.37.1 1) lnodant: Apurmeruka — Mocksa, 1974. — ctp. 189.
2) [lnodanTtoB anropuram 3a pemiaBame JuHeapHe /lnodanToBe jeaHaunte ax + by =c
Buperu [ 4.37. ] Juodant: Apurmernka — Mockga, 1974. — ctp. 190.
Buperu [ 4.37. ] Juodant: Apurmernka — Mocksa, 1974. — ctp. 238.
Buperu [ 4.37. ] Juodant: Apurmernka — Mocksa, 1974. — ctp. 235.
Buperu [ 4.37. ] Jnodant: Apurmernka — Mocksa, 1974. — ctp. 258.
Buperu [ 4.37. ] Juodant: Apurmernka — Mocksa, 1974. — ctp. 261.
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4. WUcropujcku ocept — 4.4. [Tnodanrosa "ApurmeTnka"

Ha ocnoBy cBera Beh pedenor jacHo je aa je duodantoBa "AputmMeTnka” KamuTaaIHO
MaTeMaTU4Ko 7eJo, Koje eBo Beh myHmx 18 BekoBa MHCHHpHIIE MaTeMaTHdape Ha CTBapa-
namTBo. [lepuox npucyctBa u yrunaja unodanrose "Apurmernka” yCcIoBHO ce MOXKe MOJe-

JMTHU Ha IEpUOJ A0 U rocie 16. Beka, npeunsnuje 1o 1621. u mocne 1621. ronune.

Jo 16. Beka [lnodanToBUM pagoBuMa cy ce OaBWIM apalcku MaremMaTudapu, a
BUXOBAa MaTeMaTHuyKa 3HaWka M 3HaWka aHTUYKe LMBMIM3anuje y EBpomy cTmxky mpeko
BuzanTtuje, Tako ja €BpPONCKH MaTeMaTHYapu KOPUCTE HJEje M METOJE JAPEBHHUX I[MBHIIH-

3a1Mja, ajTi HeMajy JToJHupa ca ’bUXOBHM PaJIOBUMA.

[Tepuon penecance je y EBporu 3HauajHO MpOOYAMO MHTEPECOBAKE 32 YMETHHUYKE U
Hay4HE JIOMETe aHTHKE. Y TOM MEpHOy Haj3Ha4ajHHja Jena y o0nacTu anredpe MpoayKyje
®pancoa Buer'’, kome cy ounrienHo Beoma 106po 6wt mosHaty JHodGaHTOBH PafoBH, Ia
npeMa TOMe U HeTrOBe Ueje U METOJIE.

[Tyna adbupmanuje Jnodanrose "Apurmeruke” Hactaje Tek nocie Buera. Kpajem 16.
Beka, TadHuje 1572. roauHe y mosHaroj "Anrebpu” umju je ayrop Padaen Bombenn'®' mome-
Hyta cy 143 JluodantoBa mpobnema. Tpu romune kacuuje, 1575. romune, Kcunanapom

(Bunxem XomiMan) je 06jaBuo npBu JaTuHCKH npeBoj Jnodantose "Aputmernke”.

Mehytum, peBonmynmonapuu gorahaj ce 30mo, Beh momenyre 1621. ronune, kana ce
M0jaBHO HAjIIpe TPUKH, & 3aTUM U CaBpILIEHU JIATUHCKU mipeBoj Juodantose "Apurmernke”’
ca TyMauewHUMa U KOMEHTapuMa, Yiju ayTop je 6o dpanirycku matemaruyap ['acnmap Kiog
Bame xe Mesupjak.'”> Oo xe MesupjakoBo m3name JJrodantoBe "ApHTMETHKE" OCTAIIO je
CJIaBHO, jep je Ha MapruHama jelHOr O]l pUMepaKa KOju Cy My OWIM JAOCTYIHH H KOje je
NaXJbUBO IIPOYYaBao, CBOja TEOPUJCKO-HyMEpPHUUKA 3alaxkarka 3alicao BEUKU (paHIlyCKU
matemarnuap Iljep @epma.'” Ilpema pyckom mpesomy "Apurmeruke” (Mocksa 1974.
ToJIMHe) KojH je ca craporpuxor yununo Y. H. Becenoscku, " a unjy penakiujy je nsspimnia
¥ BEOMa ycriele KOMeHTape npunpemuia N3abena [puroposra Bammaxoa, > ®epma je Ha
MapruHama cBor npumepka Jluodantose "AputmeTrke” 3anucao yak 45 BeoMa 3aHUMIbUBUX
KoMeHTapa. To Haj0oJhe TOBOPH ca KOJMKO je mHTepecoBama depma uurtao [nodanToBO

JIeJI0 U KOJIMKO Ay0O0KO je mpoHukao y Jlnodanrose umaeje u Meroe.

B0 dpancoa Buer (Francois Viete 1540-1603. 1.), hpaHIlycKn IpaBHEK M MaTeMaTHIap KOTa

cMaTpajy oleM eJIeMeHTapHe aireope.

Pagaen bombenu (Rafaello Bombelli 1526-1572. r.), nmo3HaTH UTajaljaHCKK MaTeMaTHYap U UHKCHEP.
Bbame ne Mesupjax ['acmap Koz (1581-1638. r. ), ppaHIyckn MaTemMaTn4ap 1 NECHUK.

[Tjep Depma (Pierre de Fermat 1601-1665. r.), ¢ppanirycku MaTeMaTu4ap U MpaBHUK, ayTOP MHOTHUX
3HAYajHUX MAaTEMAaTHYKHUX TeOpHja U mpodieMa

[IpeBoammar je Kao ZOMYHCKH H3BOP KOPHCTHO KPUTHIKO M3name Jnodanrose "Apurmernka”

ITona Tauuepuja u3 1893. rogune

N3zabena ['puroposHa bammakosa (1921- ?) — npodecop MI'Y umju pagoBu Cy ycMEpeHU Ha UCTOPH]Y
aHTHYKE ¥ HAI[MOHAJIHE MAaTEMATHKE je Y KoMeHTapucamy Jnodantore "AputMeTruke” KOPUCTHIIA
kwury Ilona Tanuepuja "Oeuvres de Fermat” - [Tapus 1841. 1.
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4. Ucropujcku ocBpt — 4.5. Ilenora jenHaunna

Temiko je u3aBojuTH Koju je o4 depmaoBuX KOMEHTapa OMO 3aHUMJBUBH]H, jEP CKOPO
CBaKM O]l X j€ MPEJCTaBJha0 WM peniemhe Hever mro Juodant, Buer u ne Mesupjak Hucy
JI0 Kpaja pelniv, Uik HOBO TBpheme, a BeoMa 4ecTo U YOHIITemhe HeKor of] JnodantoBux
npobnema. CurypHo Haj3HauajHHUjH je apyru PepMaoB KOMEHTAp KOjU C€ OJTHOCH Ha 33/aTaK
(Ilg)."*° Tum KOMEHTApOM je IpaKTHYHO GOPMYTHCAH YyBeHH BeIHKH DepMaoB mpodieM.

HOMPAaHTOBHUM paJOoBuUMa, ajlld U depaMoBUM a0BHMa HACTAJIMM IIOCJIC IIpOyYaBama
9

"Apurmeruke” 6aBunu cy ce Ojiaep, JakoOu 1 MHOTH Apyru MareMaTu4dapu YKIby4 jyhu u

OHE KOjI/I TO U JaHaC YHUHC.

4.5. TIEJIOBA JEJJHAYMHA"’

Jpyra HeoapeheHa jeqHaumHa MCTpakKMBaHA Yy MPOILIOCTH CBAaKaKO je jeIHaYMHA
x* = py’ = | (X 1 y 1e106pojHE IPOMEBUBE, @ p LEIOOPOjHA KOHCTAHTA KOja HHje IOTIIYH
KBaJpaT), y MaTeMaTU4IKO] JIATepaTypu no3Hata kao Ilenosa jeqnaumHa. Heku mcropuuapu
MaTeMaTHKE cMaTpajy Ja HeMa HMCTOPHjCKHX ONpaBlama Ja ce Jara jeJHaylMHa Ha3HuBa

[TenoBa, jep mocToju BUIIE OnpaBaama aa oHa Oyae depmaosa wim Jlarpamkona.

[TenoBa jennaunHa moOylyje MHTEpECOBamkE MaTreMaTH4apa joIl o] aHTHYKe ['puke.
Eykmun je y cBojum "Enementima” (2. Kibura — ofiesbak 9) mokaszao Kako ce Haja3e peuiema
[TenoBe jegHaunHe 3a p = 2 moJyiazehu 071 HajMamkET pelIeHkha Ka OCTaIUM.

Y ApxumenoBoM mpobiaemy XelInocoBOT CTaja, mocie CBohema ocam jeaHaunHa ca 9
HETIO3HATHX U JI0J]aBamkbEeM J[Ba YCIIOBA O MOTITYHOM KBaJpaTy W TPOYTaoOHOM Opojy aodmja ce
IlenoBa jenmaumna x — 410 286 423 278 424 - y* = 1, umje HajMame pelIese ce 3amucyje
nomohy 206 545 mudapa.

VY neroj kwu3zu "Apurmeruke” Jlnodant pemana Ilenose jennaunmne 3a p = 26 u
p =30, a y mecroj ¢popmyinuiie Tpu jJeMe Be3ane 3a IlenoBy jeanaunny, Koje J0Ka3yjy Aa ako
jenHauynHa mopexa TpuBHjanHoOr (X, y) = (1, 0) nma jom jeaHo 1enoOpojHO peliene, OHga Ma
OECKOHAYHO MHOTO pelickha.

Bpaxmarymra~® je y ceaMoM BeKy 3Hao aa je 577° — 2-408% = 1u 11517 —92-120° = 1,
a bxackapa'’ je peumo Ienosy jenmaumny 3a pe{8, 11, 32, 61, 67}. 3a p = 61, ou je Hauao
HajMame pememe X = 1 776 319 049; y = 226 153 980, a 3a p = 67 mo6wmo je x = 48 842;
y = 5 967. bxackapa je mpeUIOKMO M OIIITH METOJ 3a pelaBame [leoBuX jenHadnHa,
TaKO3BaHU "WMHNCKHA WU ITUKIMYHU MeTo1”, TOMONY KOora je U pemmo jeaHaunHy 3a p = 61.

140 ..
VY 3aHMMJBMBOM NHCMY, — Koje je 1657. roanHe Hammcao €HrJecKMM MaTeMaTuya-
puMa, CBOjUM caBpeMeHHIIMa, Depma Kaxe:
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Bunern [ 4.37. ] Auodant: Aputmernka — Mocksa, 1974.— ®epmaos komentap Ne II - ctp. 197.
John Pell (1611-1685. r.), eHriiecku maremarudap

Bpaxmarynra (598-660. r.), *HAMjCKH MaTeMaTH4ap U aCTPOHOM.

bxackapa II (1114-1185. r.), vHAMjCKM MaTeMaTHyap 1 aCTPOHOM.

Bupneru tekcr [ 4.37. ] A. CriuBak: Ypasuenue Ilems — "Ksanr”, 6poj 6/2002.
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4. Uctopujcku ocBpT — 4.5. TlenoBa jeqHaumna

"AKO je mJar MpOW3BOJbAH MPUPOJAH Opoj, KOJjU HHUje KBaApaT, OHJA IOCTOjU
0eCKOHaYHO MHOI'O TaKBUX KBaJpaTa KOjH Kaja c€ MOMHOXE ca JaTHM OpojeM U JoOujeHU
nmpous3Boj yBeha 3a jemaH najy kBaapar”. depma Jaje U KOHKpPETHE MpHUMEpPE, a Ha Kpajy
nucMa muTa: "lluraM 5@ M TOCTOjU OMINTE MPAaBHIIO pPElIeHka MpodiemMa — Kajua JaTh
nmpou3BoJbaH Opoj, HUje KBamapaT. Ha mpumep, oapeauTy TakaB KBaapar, TaAKO Ja MPOHU3BOJ]
Tor kBaapata u OpojeBa 109, 149 wnm 433 ysehan 3a 1, maje HoBH KBaapatr”’. Depma je
HamMcao Ja To Moxe nokasaTu. Kao m BehmHa meroBux pajgoBa, Taj pe3yJiTaT HHjE
nyOiMKoBaH, na ce He 3Ha Ja ju je PepmaoB aoka3 ucnpaBadH. C 063upom Ha DepmMaoBo
no3HaBamwe J[nodantoe "Apurmeruke” U ¢ 003UPOM J1a je€ Y HOj CBE COPEMHO 3a YOIIIITa-
amse,'*! curypro je 1a je on 3Hao0 3a pexypsuBHe GopmMyne'* Koje reHepuILy cBE pemema.
Jla v je 3HA0 M KaKo ce JI0JIa3H JI0 HajMamer HETPUBHjalTHOT peliermka, octahe BeYHa TajHa.

Llon Bamuc'* je mpeu omucao npoueaypy o kojoj roBopu depma, a koja je pasauanTa
0J1 WHJIMJCKOT IHUKJIMYHOT METOJ]a, W JO0OMO pelliema CBa TPH MaplujajiHa ciydaja. Bamwmc
ayTOPCTBO TOT pellema mpumucyje topay Bumemy Bpoynkepy,'* a Behmma mcropmuapa
MaTeMaTHKe TOBOpU O "CGHIJIeCKOM MeToay” pemiewma [leoBe jenqHaunHE Kao HHUXOBOM
3ajeJHUYKOM pany. MelyTuM, oHM HHCY JOKa3ajiu Ja Ce MpoLeAypa pellaBama jeHAYnHE
YBEK YCHEIIHO 3aBpIlaBa, a HEKM 3aMepajy Ja 4ak HHUCY HU CXBaTallk Jia je TO MOTPeOHO
JIOKa3aTH.

Hekonwko roguHa 1o o0jaB/buBamky BamcoBux, 0THOCHO bpoyHKepoBUX pe3yirara,
®epma y mucMmy KapkaBu MOBOJOM HEKHMX CBOjUX MaTeMaTHMYKUX OTKpuha, ykasyje aa cy
Enrnesu mpoGieM pemwid camo 3a HapiyjajHe ClIyyajeBe U Ja HEMajy OIIIITE pelleHe.
®depma npumehyje Beh momenyTe npumende u TBpaU Aa OM OH MOTA0 JAaTH MOTpebaH J10Ka3
npuMenyjyhu cBoj MeTo 0ECKOHAUHOT CMambuBama. Te peun HapaBHO HE 3HAUe U pelleHe.

Ojnep'® je xopucrehn Bpaxmarynrure Jeme U uieje 3HadajHO mMoGosbma0 Bammcose
u bpoyHnkepoBe pesynrare, KojuMa je 1oJao aaHac 1oopo nosHare OjiepoBe cMeHe, Koje ce
KOPHUCTE HE CaMo 3a pelaBame HeoapeleHnx jeHaunHa qpyror peaa, Hero u 3a HHTETPalujy
upanuoHATHUX QyHKIHja. Ojiep UIlak HUje yCIeo Ja JTOKaxe /a "eHIIIeCKH METo " yBEK Jaje
pe3yJTaT, ajii ce 3Ha4yajHO MPUMAKA0 KOHAYHOM pemeﬁ,y.146 To je tex 110 romuua mocie

7

147 .
BanucoBor oarosopa Ha ®epmaoB u3a30B, mouuio 3a pykoM Jlarpamxy, = koju je 1766.

uckopuctro OjiaepoBe pe3yiTare U KOHAUYHO y MOTIYHOCTH pemno [lenoBy jeanaunny.

141
142
143

Bupern [ 4.37. Anodant: Apurmernka — Mocksa, 1974. — ctp. 297.

Bunern: lnodanroso pememe Ilenose jeanaunne — noriassbe 7. OBOT pasia

John Wallis (1616-1703. r.) — eHrneckn MateMaTH4ap 4 jeJja o ocHuBa4ya JIOHIOHCKOT
KpaJbEBCKOT JPYIITBA

William Brouncker (1620-1684. r.) — eHrieckn MaTeMaTH4dap U Ip>KaBHUK, IPBH MPEICETHIK
JIOHTOHCKOT KpaJbeBCKOT APYIITBA

Leonhard Euler (1707-1783. r.) — maremaTtu4ap, Gpusndap, MEXaHH4Iap ¥ aCTPOHOM, poljeH

y llIBajuapckoj, a xuBeo u paauo y Pycuju, Henaukoj ...

Ojnep je oBe u mpyre cBoje panose objasuo 1770. rogure y kiu3u "Enementu anredpe” kojy je 300or
MIOOJMAKJIOT ClleTniia M3AUKTHpao. Kiura je o0jaB/beHa Ha pyCKOM, HEMa4KOM M (DPaHITyCKOM je3HKY.
Joseph Louis Lagrange (1736-1813. r.) — ¢paHIlycKu MaremMaTnyap ¥ MEXaHU4ap — 4iaH

ITapucke, bepauncke u Ilerporpancke AH
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4. Uctopujcku ocBpT — 4.6. Bemuka depmaoBa Teopema

Jlarpamx cBOje paoBe BesaHe 3a OBy mpoGnemartnky ny6mukyje 1771. romuue'*® u y
BUMa CTporo nokasyje OjnepoBa TBphema.

[Ipu kpajy 19. Beka Tmo3HaTH HEMayku MareMarndap u ¢uzuvap XepmaH
MHHKOBCKH'* paspajio je Tako3BaHy reoMETpHjy OpojeBa y K0joj ce METOfe TeoMeTpuje
KOPHUCTE 3a pellaBame 3a7aTaka teopuje OpojeBa. [lomohy mpoctopHux pemerkn MuHKO-
BCKOM j€ TIOILJIO 3a PYKOM Ja JI00Mje HOBE JO0Ka3e MHOTHX TO3HATHUX TeopeMma, a u3Mmehy
octayux u [lenoBe jemnaumne.

CaBpemenu ucropuuapu Mmatemaruke Ojiepa onTyxyjy Ja je HeonpaBIaHo jeTHAYHHY
x* — py” = | HasBao ITenoom. Uctuna je, meljyrum, BepoBatHo cieneha. Ojnep je unrajyhn
BanucoBy "Anredpy” u3 1658. roguHe, o4MIyIeqHO HAMpaBUO OMAILIKY M 300T HMPUIMYHOT
BanucoBor no3uBama y kiu3u Ha [lena u nuTHpama HEKHX HETOBUX pasioBa, pasyMeo Ja Cy
Banuc u BpoyHKep y CBOjHM paoBHMa O jeJHAYMHK X° — py” = 1, kopucTimn Heke Ilenose
pesyarare. 3aro je jowr 1730. rogune, y cBojoj 23. roaunu, Ojnep NpBU MyT HANpaBHO Ty
Ipeliky, Koja je notoM yuia 1770. ronune u y werose "Enemente anredpe”. Kako je Ojnep
0Mo HajIoOMyIapHUjH MAaTEMAaTHYKH ayTOp CBOTA BPEMEHa Ta Ipelika je ylula y UCTOpHjy U
JaHAC je yoOUdajeHo Ia ce jeqHaunmHa X° — py” = 1, ompaBgaHO MM He, Ha3uBa IIeTOBOM.
MebyTnm, MaTeMaTHUKH YHCTYHIH KOjH jeaHauduHy X° — py” = | HasuBajy depmaoBoM,
Mopahe 1a mpu3Hajy Ja TO JaHAC CTBapa NMPWIMYHY 3a0yHY, jep ce OOMYHO MOMHWCIH Ha

depmaosy jennaunny x" +y" =z" .1

C npyre crpane Hema Joka3a Ja je depma 10 Kpaja pa3penirio cBa CHOpPHA MUTAkba
Be3aHa 3a jeAHAUMHY X° — py” = |, ma ako OM ce 0am MEpHIO IO JONPHHOCY, OHZA Om
npaBenHUje OmiIo Aa jenHaurHa HocH JlarpanxoBo nuMe. buso kako Ouso, JaHac je y cBeTy 3a
jennaunny x” — py” = 1 HajpacnpocTparmeHuji Ha3uB IlenoBa jexHAUNHA.

4.6. BEJIUKA ®EPMAOBA TEOPEMA

Beh je momenyro na je JmodaHT mmpeM Kpyry 3aMHTEPECOBAaHHMX 4YWTajana, mpe
cBera MaremMaruyapa, mocTao aoctymad Tek 1621. rogune, xana je epmaos npujaress baie
ne Mesupjak o06jaBuo natuHcku npeBoa Juodantose "Apurmeruke”, koja je yop3o mocrana
o0aBe3Ha JIGKTHpa 3a CBE €BPOIICKE MaTemaThdape. Jeman mpumepak e Mesupjak je 1636.
rogauHe nokionno depmay, Koju je, kao u JlekapT, moMHO npoydaBao lnodaHToBe Hueje u
METo/Ie.

[To3nato je na @epma, KOju je BaXKKO 3a HajBeher apuTMeTHYapa CBOT BpeMeHa (Bepo-
BaTHO M CBUX BPEMEHA), 32 CBOTA XMBOTA HUje 00jaBMO HHU jemad paa. CBa merora oTkpuha
caJipykaHa Cy y IMMCMHMa Koje je pa3MemhHBa0 ca MHOTHM MaTeMaTHYapriMa TOT BPEMEHA.
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Bunern [ 4.41. ] Lagrange: Additionis to Euler's Elements of algebra (marmmcano 1771. 1.)
Herman Minkowsky (1864-1909. r.) — Hemauku matemaTuyap, pusuuap u Gpuo3od Koju je
o0jaBuo I'eomerpujy Opojera (1896.) u Jluodanrosa npudmkasama (1907.)

150" Ha Unreprery onpennnma depmaosa jeqnadnna y 99% ciyuajeBa Boau Ha Benuky DepMaoBy Teopemy
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4. Uctopujcku ocBpT — 4.6. Bemuka depmaoBa Teopema

bojehu ce na he caB mwero 6oratu MaTeMaTHYKH OMYC OCTaTH He3abenexeH, depma
je Tpex CBOjy CMPT IMOYE0 Ja CaKylyba CBOj€ pajoBEe y 4eMy My je IOMarao HEeroB CHH
Camyen. Pesynrar myroromumimux PepMaoBux ucTpakuBamba U CaMyeIoBOI MYKOTPITHOT
NETOTO/IMIIET CaKyIJbauKor pajsa objaBibeH je mer roguHa no depmaoBoj cmptu, 1670.
rogune y Tyny3y, kaaa je npupeheHo u cnenujanHo usname Jnodanrose "Apurmernke”, ca

CBHM CDepMaOBI/IM KOMCHTapHuMa U 3allaXambruMa. 151

On 45 patux KOMeHTapa, 3a HMCTOpPH]y MaTeMaTHKe CBaKako j€ Haj3HauajHUjH
®epmaoB komeHtap Ne II y xome @Depma komeHTapuiue 3agarak llg u3 JluodanTtoe
"ApuTMeTHKe” KOJU C€ OJIHOCH Ha ommTe pememe [luraropune jeaHadnne x* + y2 =7
[ToBogom pesynrata koju je noouo uodant, 1j. ynmenune na [lutaropuHa jeqHauyMHA UMa
0eCKOHauYHO MHOTO LenoOpojHux peuiewma, Pepma nume: "Mehytum, Hemoryhe je kyO
pas3JIoKUTH Ha ABa KyOa, HM OMKBaJpaT Ha JBa OMKBaJApaTa, U yOILITe HUKAKaB CTereH Behu
OJl KBaJIpaTa, Ha JjBa CTEIICHA ¢ UCTUM TAKBUM H3JI0KHOLIEM. Ja caM 3a TO OTKPHO M3BaHPEIaH

152
JI0Ka3, HO 3a Fera Cy MapriHe OBE KibHre 3ancTa Mae”.

[Ipobnem koju je oBuM KoMmeHTapoM TmoctaBuo @epma je 3HameHuTa Benuka
depmaoBa TeopeMa, Koja TBPAM Ja je jemHaumua X' + y" = z' Hemoryha 3a 1ej1e IO3UTUBHE
BPEIHOCTH X,y W Z, aKo je MpupojiaH 6poj n > 2.

Y depmaoBoj 3a0CTaBITUHU HUje TpoHal)eH aoka3 o kome je depma roBopuo, na je
3ayBeK OcTaja 3aKOHETKa J1a JIM je ¥ KaKBUM JI0Ka30M 3aucTa pacronarao ®epma. Uunu ce na
MaTeMaTu4apy UCTO KOJIMKO Cy JKenenu aa peuie PepmMaoB mpodiieM, TOIHKO Cy JKENeNd U 1a

casHajy na i je depMaoB J0Ka3 3aMCTa MOCTOJa0 | J1a JIU je OO KOPEKTaH WU HE.

3aro Huje HU yymo aa je Ojmep 1742. roguHe, nakiie, CKOPO YUTAaB BEK IOCIEC
depMaoBe CMPTH, 3aMOIIMO CBOT MpHjaTesba, (paHIycKor MareMarmdyapa Kiepoa ' ma
noHoBo mnperpaxu DepmaoBy kyhy, y Hamu na he wahu Hexkum mnammp, OGap ca aeinoMm
depMaoBor "nH3BaHpeHOT" 0Ka3a (aKo ra je yommre u 6mio). Hamomumem ga je u Layc,'™
HECYMILHBO j€aH OJ1 Haj3aHAUjHUXUX MaTeMaTndapa CBUX BPEeMEHa, O TOM MUTalky UMao JIBE

xunorese: (1) wim qoka3 HUje HA 1TOCTOjao; (2) Wik HAje OMO KOMIUICTaH.

Mebhytum, He3aBucHO of I'ayca, Benuka depmaoBa Teopema je 3a0KyIubajla BEJIUKY
MakBy MaTeMaTH4apa y IpoTeKia deTHpH Beka.' EjeMeHTapHH 1oKa3 Bemnke Mdepmaose

TeopeMe He IOCTOjH HH 32 je[jaH IIPHpoiaH Opoj n pasimant ox 4.

51 Buperu [ 4.45. ] Patko Tommmh: ITjep ®epma - Yacormc "Tanrenra”, 6poj 4/24/2001, cp. 1-2.

Buneru [ 4.37. ] Auodant: Apurmernka — Mocksa, 1974. — ctp. 197.

Alexis Claude Clairaut (1713-1765. r.) — ¢paHilycku MaTeMaTu4ap U aCTpOHOM

Karl Friedrich Gauss (1777-1855. r.) — Hemauku Maremaruyap u jenat o Hajeehux

CBETCKUX MaTeMaTh4yapa CBUX BpeMeHa

Buperu [ 4.44. ] Parko Tomuh: Jlokaszana je Benuka depmaosa teopema? - Haconuc "Tanrenra”,
opoj 1/1/1996) - ctp. 47 — 48.

Hoxa3 Benuke @epmaoBe TeopeMe 3a n = 4 MOXKe C€ BHJIETH Yy MOTJaBJby 7. OBOT pajaa
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4. Uctopujcku ocBpT — 4.6. Bemuka depmaoBa Teopema

Joka3 Benuke @epmaoBe Teopeme 3a n = 3 usBeo je Ojnep jomr 1768. rogune, anu je
MIPOTEKJIO TIPEKO CTO TOJIMHA, Kaja je ['ayc moka3ao TeopHjcke OCHOBE KOj€ j€ y CBOM JO0Ka3y

HeocHOBaHO kopuctuo Ojiep.

Bemnka ®epmaoBy Teopemy 3a n = 5 Jlexern upuxiue’ je y jymy 1825. romme
m3n0xuo y Ilaprckoj akagemuju Hayka, a Jlesxanap'™ je y cenremGpy 1825. roauue myGmn-
KOBao CBOj paj Ha ucty temy. CBoj noka3 Jupuxie je o6jaBuo 1828. rogune, anu je oH 01O

BeoMa cIIoKeH, 1 1912. rojuHe ra je 3Hagajuo yrmpoctro Inemess.' ™

3a crenchn mpoct m3noxkman n = 7 nokas je m3seo Jlame'® 1839. rommue. Jlameos

‘L 161
JI0Ka3 KacHUje je MpuiIndHo ycaBpiuo Jleber.

Benuku Hampenak y pemaBamy Benuke (depmaoBe TeopeMe YUMHUO je IO3HATH
Hemauky Martematiuap Kymep'® xoju je mokasao na ®epmaoso tBpheme Baxm 3a n < 100.
OH je yak 1843. roanHe caoNIITHO U KOMIUIETHO pelleme npodiiema, anu je Jupuxiie ykazao

Ha IPEIKY y BeroBOM JI0Kas3y.

Jlame je 1847. romune o06jaBUO Ja My je TOIUIO 3a pyKOM Ja Hale J0Ka3 BEJIHMKe
depmaoBe TeopeMe 3a CBe MmpocTe u3noxkuone n > 3. Meroa Jlamea npezacraBibao je Beoma
ycaBpiieHy Bapujanty OjJIepoBHX HJI€ja U 3aCHHMBAO CE HA APUTMETUYKHM CBOjCTBHMA
OpojeBa. Mehytum, yop3o je JInyBuin nponamao y JlaMmeoBoM JJ0Ka3y CIiOpHa MecTa, YUME je

OTIOBPTrao HEroB JI0Ka3. Jlame je OMo MpUCHIbEH J1a TPU3HA CBOJY TPEIIKY.

U Tako je Taj depmaoB "m3BaHpeaHM” TOKAa3 CKOPO YETHPH BEKa My4YHO Marema-
tuuape. Ilpema Jukconosoj "Hcropuju teopuje OpojeBa”, y HemaukoM rpany Japmmramy
1907. ronquae ympo je marematuudap Bondceken koju je 3aBemrao cymy ox 100 000 mapaka
ayTopy IpBOT KOMIUIETHOT JI0Ka3a Bennke depmaoBe Teopeme. Haana "amatepa”, o1 KOjux
MHOTH HHCY CXBaTWJIM HH CYLITHHY Npo0OiieMa, Ha pemaBame Bennke depmaoBe Teopeme je
Ouia ToJMKa Ja je y TOKY TpU roJuHe | eTHHIeHCKO MaTeMaTH4KO JPYIITBO MPUMMUIO MPEKO
XWJba/ly Pa3HUX, HAPABHO MMOTPEIIHUX WIM HENOTIYHHX J0Ka3a. XunepuHdanuja paaosa je
CIUIacHyJa TeK Kajaa je, mocie 1. CBeTckor para, McTMHCKa xunepuHduanuja y Hemaukoj

163
0663Bpemma IIOYCTHHU HOBYAHHU (I)OH,Z[.

VY HOBHMje BpeMe, pauyHapcKa epa je JoBesla W A0 MpoBepe Benukor depmMaoBor
tBphema. Kopucrehn uaeje Kymepa, Benmuka ®depmaoBa Teopema je ocaMeceTUX TOJIMHA

MPOILIOT BeKa, MOMOhy pauyHapa, I0oKa3aHa 3a cBe mpocte uanoxuone n < 150000.
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Hupuxne (Peter Gustav Lejeune Dirichlet 1805-1859. 1.), Hemauku MaTemaTudap
Jlexanap (Adrian Marie Legendre 1752-1833. r.), ¢dpaHirycku Mmaremaruyap
Jocrum ITnemers (1873-1967. 1.), cloBeHAYKH MaTeMarudap

Jlame (Lame Gabriell 1795 — 1870. r.), ¢dpaHiycku Mmatemariuyap

JleGer (Lebesque H.L. 1875-1941.1.), dpaniycku MaTemarnyap

Kymep (Kummer E. E. 1810-1893. r.), Hemauku MaremaTuyap

' Bupern [4.42.] - crp. 125.
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4. Ucropujcku ocBpT — 4.6. Benuka depmaosa Teopema

CHaxkaH Pa3BOj KOMIjyTepPCKE TEXHOJOTHje je mompuHeo Aa 1993. rogmne Benmka
®epmaoBa Teopema Oyzae qokazana 3a n < 4 000 000, anu To HEje pemio depmaos mpodiaem

y TETHHM.

Enrnecku Matemarnuap Exzmpjy Bajmc'® je 23. jyna 1993. rommne Ha MaTeMaTHUKoO]
KoH(pepeHju o Teopuju OpojeBa y KemOpuyy mpukaszao cBoj nokas Bemukor depmaoBor
npobnema. [IpeseHTanuja qokasza, pekio Ou ce, MpoIia je YCHelHo, IPeniKe y A0Ka3y HUCY
npuMeheHe ¥ HUKO HHje MMAO HUKAaBUX HETaTUBHHUX Npumenou. CBHU Cy Ce CIOXKHIIH, Ja ce
Jlecuo MCTOpHUjckH naorahaj: mokazaHa je Benmuka depmaoBa teopema. Mehyrtum, camo nBa
Mecela KacHUuje, HeKOJIMKO JaHa Mpe Hero IITOo je TeKCT BajiucoBor mpokasa, Tpedano na KpeHe
y mTamiy, y meMmy je npuMmeheHa M3BecHa HENOCIETHOCT, Majaa cy BajicoBu nokasu y

165
IR(SA0%05048 ouu HHTCPCCAHTHHU, CIICTAHTHU U NHOBATOPCKH.

Bajiic je mpoananusupao CHTyalujy U CXBaTHO Ja jeé OrPOMaH, BHIIETOHIIBU TPY
npornao. Ha cBOM HCKYCTBY je 0ceTHo Ja je "0J BEJHMKOT J0 CMEIIHOT jelaH Kopak”, jep cy
MaTeMaTHYapyu ca TOJCMEXOM IJIeJajli Ha OHEe KOju He ycmejy y pemaBamwy PepmaoBor
npobaeMa. YMECTO yiacka y HCTOPHjy HAIIA0 CE y eKHIIM — CaMO3BaHMX (epmaTucTa. *°
3a mera, cepuo3HOI MaTeMaThyapa U Hay4yHHKa TO je Oujia Tpareauja M OH j€ CBOj JI0Ka3
JKEJeo Ja To mpe 3a0opaBu. AT caMO HEMyHY TOAMHY KacHUje, y centeMOpy 1994. roaune,
3a BpeMe jeHOT pa3MHUIIUbamka 0 "yCKOM Tpiny” ToKasa, 3ajeTHO ca CBOjUM KoJieroM Tejimopom
ca Oxcdopna, maja UM je HEOYEKHMBAHO HAa YM MHCA0 Jia je HAacTalId MpoOJieM y JoKa3y

moryhe npesaszuhu.

Tana cy onu mpoGanu 1a UICKOpHCTEe HeKe Beh Joka3zaHe xumnorese Teopuje OpojeBa u
Ha Taj] HAYWH pelie CIIOPHO MECTO y MPETXOAHOM pemiewny. McnocraBmio ce aa je To moryhe
U J]a ce CBE y JI0Ka3y clouio. McnpaBipeHa BapujaHTa JI0Ka3a J1aTa je Ha MPOBEPY U MOCIe

rOJIMHY JlaHa je 00jaBJbeHO, JIa je Y H0j CBE aliCOIyTHO TaYHO, 0€3 HjeTHE TPEIIIKE.

VY nero 1995. roguHe y jeTHOM Ol IPECTMKHUX MaTEeMaTHYKHX dacomnuca "Marema-
TUYKHU aHaiau”, MyOJMKOBaH je TOTIYH JA0Ka3 Bemnke @epMaoBe TeopeMe, KOjU je 3alpeMuo

1eo 6poj yaconuca (Bumie o 100 mucrosa).

Ha Taj mauun, Ha xpajy 20. Beka, 11€0 CBET je Mpu3Hao, aa je 360 roawHa mocjie cBor
HacTanka Benmuka ®depmaoBa Teopema, Koja jeé y CYIITHMHH CBE TO BpeMe OWiia XHUIOTe3a,
nocrajna — Jjokazana teopema. Enajy Bajic je mokazao Benuky @epmaoBy Teopemy | yIiao y
UCTOPH]Y.

Nnak, y ucropujary Benmuke @epmaoBe Teopeme, BepoBaTHO he 3ayBek ocTaTH TajHa,

Jla JIK je JTI0Ka3 o Kome je nmucao depma, OMo KOPeKTaH Wik He?

1% Enunpjy Bajnc (Andew Wiles 1953- ), enrieckn Matematidap

1 ®emuke Kupcanos: Mcropus semukoii Teopemsr depma (felix@orator.ru; http://www.orator.ru/)

1% Depmarucra je morpaan TepMuH GOPMUPAH y APYToj MONOBUHK 19. Beka KOjUM Cy O3HA4YaBaHH
MaTeMaTH4apH KOjU Cy M3JI0KHUITH HEKOMILIETHE HJIH TorpeniHe nokasze depmaose Teopeme
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4. Uctopujcku ocBpT — 4.6. JInodaHTOBe jenHAYMHA M CaBpEeMEHa MaTeMaTHKa

4.6. JMOPAHTOBE JEAHAYMHE 1 CABPEMEHA
MATEMATHUKA

Benukn Hemauku Maremarmaap Xmbepr O je 1900. rogmse Ha MehyHapomHOM
MaTeMaTH4KoM KoHrpecy y Ilapuzy ¢opmynucao 23 mpobiema umje je pemaBambe 3Ha4ajHO
JIOTIPUHENO Pa3BOjy MAaTEMAaTHYKUX HayKa y MpolwioM Beky. O BelMKe Ba)XHOCTU 3a OBaj
pan je 10. XunbeproB npoOiem — npoOiemM pemmBocTy JnodanroBux jenqHauuHa: "3a oamy
HHuoghanmosy jeonauumny ca 6uno Kojum Opojem Heno3HaAmux GeIuYuUHd U Ca PayUOHATHUM
YenoopojHUM  KoeuyujeHmuma UsMUCIUMY NOCMYNAK KOjuM ce Modce OO0Lyuumu
(kopucmehu rkouwauan 6poj onepayuja) 0a iU mMa jeOHAUUHA UMA UAU HEMA Yel0OPOJHUX

peuerva'.

Hpyram peunma XuiaOepT ce MUTAo0 Jia JIM MOCTOjU OIMITH aJlrOpUTaM rmomohy Kojer
ce 3a JluodanTtoBy jenHaunHy ojapeheHe kiace mMoxke pehu aa M oHa MMa 1ENOOPOJHUX
pemiemna.

Teopujcke ocHOBe 3a pemaBame 10. XunbeproBor mpobiema y BpeMe HEroBe

dopmynanuje cy Oune ockyane. Mehytum Temen, ' 169

UYepu, ~ a KacHHje TNeEIeCeTux Hu
mesnecetnx roauna Poduucon,' " ejuc'”' u IMytHam'™? ¢y cBOjUM pafoBHMa IPHIIPEMIIH
10. XunbeproB mpobiem 3a peuewme, Ja Ou ra pycku maremarnyap Jypuj MatujameBuy
1970. roguHe neUHUTHBHO HETATHBHO permo. Hanme, oH je goka3ao Ja MmocTymak 3a Kora

. . . 1
ce Xunbept HHTEpecyje y CBOjuM mpobiremuma, He mocroju”.'”

Heraruan oarosop Ha 10. XunbepToB mpobiem ykasyje na je pemaBame [[noda-
HTOBUX jellHAYMHA TPWIMYHO KpeaTHBaH I10Ca0 KOJjU MOKE 3Ha4YajHO YTUIATH Ha
MHTEJICKTYAIHH ¥ HAayYHU Pa3Boj 3a MaTeMaTHKy OOapeHHMX MIIAJWX JbYAH. 3aTO W HAIOpH
VUUE-EHU y OBOM pajy, a BE3aHU 3a M3y4aBame UCTOpHje MojeanHuX Kiaca J(nodaHtoBux
jeaHa4YrHa, METOJIa 32 HKUXOBO pEIIaBalkbe M METOAMYKUX CpEACTaBa 3a HUXOBO MPUOIH-
KaBamke YUYCHUIIMMa, HHCY Oe3 pasznora W 0e3 MMIIMKaIHja Ha KBAaJUTETHO M KOMILJIETHO

MaTEMAaTHYKO 06pa3013a}be MJIaJuX MaTeMaTu4dapa.
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171
172

Xunbepr (David Hilbert 1862-1943. r.), HeMauku MaTeMaTHIap

I'enen (Kurt Godel 1906-1978. r.), aycTpujcku MaTeMaTudap

Yepu (Alonzo Church 1903-1995.r.), amepruku MaTemMaTudap

Pobuncon (Julia Hall Bowman Robinson 1919 —1985. r.), amepuuka MmaremaTryapka
JejBuc (Martin Davis. 1. ), aMmepuuku MaTeMaTniap

[Myrnam (Hilary Putnam 1926 - ), amepuuka MaTemarnyapka

'3 Bupnern y [4. 36.] Kapko Mujannosuh: JJokas Marujamesuaese Teopeme (ctp. 106 — 128)
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